SOLUTIONS

CHAPITRE 2 - DECOMPOSITION EN ELEMENTS SIMPLES

Exercice 2.1
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Exercice 2.2
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Exercice 2.3

1. On peut factoriser Q par X — a: Q(X) = (X — a)R(X). D’apres la formule de Taylor, on a, si n = degQ,
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On a alors, en multipliant par (X — a), (X — a)F(X) = ———=——— etlavaleur en a est .
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2. Deméme, ona Q(X) = (X —a)*R(X) avec R(a) = T #0.On a alors
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3. On applique la formule de la premiére question. Ona Q(X) = X" -1 = H (X —wy) avec wy = e2ikmin o Q'(wy) = nw
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Exercice 2.4
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Y On va donc s’intéresser a cette fraction rationnelle. Si
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Enfin F' = - ) ——— . TLorsque x n'est pas une racine de P, alors F'(x) < 0 et P(x)P" (x) < P%(x). Si x est racine de P alors P(x) P (x) = 0 < P (x).
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